
олимпиАдА |lФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

вАриАнт 3 шrIФр
Заполняет(я ответствеЕвым секретарём

1. [3 балла] Уг:Iы а и В удовllетвtrряют равеIIствам

sin(2a* zPl_ -#; sin(2a*4Д) +";.,zo- _rr9

Най:ите все воlможllые lначеItия tg.r. р(,ли изврстно. чтu он опроделён и llTo этих -lначсний не
меньше трёх.

2. [4 балла] PelшrrTe систему чравнепий

39 2r- у-
3r2+3у2-6r-49-щ

z 3уа

3. [5 баллов] Решите неравенство

зlоg4(.'+6,) + бr ) |r2 t бr|l"ваs _ rz

4. [5 баллов] ()крчжности Q и r,.r касаются в точке,4 впYтренним образом. Отрезок,4В диаметр
бо:Iьшей окружности Q, а хорда ВС окружности Г) касается 0, в точке D. Луч ДD повторно
пересекает Q в точке Д. Прямая, проходящая через точку Д перпендику,-lярно ВС, повторно
псрссскае:r'Q в точке Д. Найлитс ралиусы окtrlужностей, угоlr АЛД и площаль треуl,ольхика
ДЕF, если известно, что СD _ Е, BD - +,

5. [5 баллов] Фупкция.7t определена на множестве положительных рационilJьных чисел. Известно,
что длЯ любых чисеЛ а и D из этогО множества выполненО равенствО /(сЬ) : /(о) + /(Ь), и при
ЭТОМ /(Р) : lPla] Дrr' ЛКlбОГО ПРОстого чис.па р ([z] обозначает ,ru"боrо*"е ц"оп,, """rn, 

,r"
превосходящее:). Найдите количество пар натура!'Iьных чисел (z; g) таких) что 3 ( z ( 27,3(у(27иf(rlу)<0,

6. [5 баллов| Найдите все пары чисел (о; Ь) такие, что неравенство

4t3л
2, 2>otlb}- 8r'- З4r-l 30

выIIоJIIIсно лля вссх z па промслtуткс (1;3].

[6 баллов] f]aHa пирамила РQлs, вершина Р которой лежит на олной сфере с серединами всех
её рёбер, кроме ребра PQ. Известнtl, что Qfi = 2, QS _ L, PS - Л. Найдите,lлину рсбра Д5'.
Какой наименыпий радичс может иметь сфера, описанная около данной пирамилы?

I
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