
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА |lФизтЕх,l 
по мАтЕмАтикЕ

11 класс
вАрIIАнт 3 шI,IФр

3у - 2r : \/йi -Т |, -- ТТr,
3х2 + 3у2 -6z - 4у _ {.

Заполяяется ответственн''Iм секретарём

l [з балла] Углы rт и f улtlвлетворякtт равенствам

sin(2o * ZO) : -ft; sin(2o * С9; + s;nZсr : -$
Най_tите все во}мOжIlыс lначеItня lB.t. е(.ли и]ве(.тно. ч.]о ()н оlIредслён и чго,Jтих lllа,l(,ний нс
меIiьше трёх

2. [4 балла] PoIlrlTl.e t.иr,lr,лrу \,J)aBiI(,IIпIi

3. [5 баллов| Решите неравенство

зlо&(,'+6,) + бz ) |х2 * бr|l"Bl5 _ 
"z

4, [5 баллов| Окружности f) и о.,, касакlтся в точке,4 Rнчтренним образом. Отрезок ,4lJ - диаметрбольшей окружности Q, а хорда В(l tlкрух<нtlсти () касаетtя &J в тOчке D. Луч AD повторнопересекает Q в точке Е. П_рямая, пJ)оходящая чере,] точку Д перпепдикулярriо ВС, повторIlопересекает Q в точке Л, Найдитtl радиусы ttкружнtlстей, угол ДFЕ 
" 

пruщuоо треугOльникirДЕF, ес.пи известн(). что CD : Э, BD = +.
5, [5 баллов] Фупкция / определена на множестве положительных рациопмьных ,tисел. Известно,что дrя любых чисел 0 и б из этого множества выполнено равенство l @Ь) : J@)+ /(Ь), и приэтом /(р) : |pla] для лкlбого простого числа р ([zi обозначает наибольшее ц.по" un"rn, n"

;'{T::"#}}i;luЁti*" КОЛИЧеСТВО n"p *,u,yp-in",x чисел (z;у; ,u*n*, й-з < , < ,z,

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (с; 6) такие, что неравенство

4r-3
2, _ 2 > а.с + Ь ) 8r2 - 34_т + 30

выIIолнено дIя всех л на промеж,уr,ке (1; 3].

[6 баллов] Щаrlа пирамида РQд,s, верпrина Р которой лежиr на одноfi сфере с середпнами всехсё рёбер. кромс ребра Ро, И,lвестtlо. что QД = 2, QS = 1, PS = t/2. Найдите л,тиrl1, рсбра ДS.Кахой наименьпtий ралиус может иметь сф"ра. ппи"апная 0коло дапной пирамиды?
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